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Véletlen matrixok a pénzigyekben

Portfoliovalasztas (kulcsszerep a pénziigyekben, Markowitz Nobel-dij):
adott N eszkdz, x; hozamok (véletlen valtozok); hogyan sulyozzuk
az eszkozoket (w;), hogy a portfélio (). w;x;) kockazata (szérasa)
minimalis legyen (>, w; 0 w; minimalizalasa)

Probléema: o;;-t empirikus adatokbdl (idésorokbdl, N x T mintabdl)
kell meghatéarozni, mérési hiba

Irodalom: a matrix spektrumanak jelent6s része (94%-a) jol egyezik a
véletlen matrixok spektrumaval; jelentds zaj, hasznalhatatlan matrixok?
Paradoxon: a pénziigyi korrelaciés matrixokat elterjedten hasznaljak a
gyakorlatban (kockazatkezelés, eszkézallokacio)

El6z6 kutatasaink: a ,véletlen” sajatértékek szama nem j6 mértéke a za
hatasanak; a zaj hatasa T'/IN-t6l figg (Monte Carlo szimulaciok és a
véletlen matrixok elméletére alapulé analitikus szamolas)



A véletlen matrixokon tul...

Tovabbi elméleti és gyakorlati jelent&ségl portfélicoptimalizacié formak:
a szbras helyett  megfelelébb” kockazati mértékek, pl. Expected Shortfall
= ,az 5% legrosszabb eset varhaté vesztesége', T hosszusagl idésorok
esetén yp = ) . w;x;-kbdl a legkisebb 5% realizacio atlaga; ennek
minimalizalasa linearis programozasi feladadra vezethetd vissza

Ezen mértékek optimalizalasa egyre jobban elterjed a gyakorlatban.
Viszont az irodalomban még a zaj jelenléte sem tudatosodott, raadasul
kutatasaink szerint a zaj hatasa ezekben az esetekben (a klasszikus
portfoliovalasztashoz képest) magasabb (és ez nem csak a megoldas
elcstiszasaban jelentkezik, hanem abban is, hogy a feladat csak bizonyos
valésziniséggel lesz megoldhatd!)



Szemléletes magyarazat: izo-kockazati feliiletek ekkor ellipszoidok helyett
poliéderek (,élesebbek”, az optimum jobban ingadozik); véletlen matrixok
helyett véletlen geometria. ..

2 =T T T T T T T 2




